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ΠΡΟΒΛΗΜΑ 1 (35 μοναδες) 

Πινηνθηεηεο ερεη ζπλαξηεζε ρξεζηκνηεηαο ηζε κε 
u(x)= -0,05x2 + 2x 
νπνπ x εηλαη ε θαζαξε κεηαβνιε ηεο πεξηνπζηαθεο ηνπ θαηαζηαζεο (ζε εθ. επξσ). 
Ο πινηνθηεηεο ερεη ελα πινην, γηα ην νπνην ερεη ηηο εμεο επηινγεο λαπισζεο γηα ελα 
εηνο (νια ηα πνζά ζε εθ. επξσ): 
 
Ι. Χξνλνλαπισζε κε ζηγνπξν θεξδνο 1. 
ΙΙ. Ναπισζε ζηε ζηηγκηαηα λαπιαγνξα κε θεξδνο 6 ε δεκηα 2 κε ηζεο πηζαλνηεηεο. 
 
(α) (10 κνλαδεο) Πνηα εηλαη ε βειηηζηε επηινγε ηνπ πινηνθηεηε;  
(β) (25 κνλαδεο) Αλ ησξα ν πινηνθηεηεο ερεη 3 νκνηα πινηα, γηα ην θαζελα απν ηα 
νπνηα νη επηινγεο εηλαη νη σο αλσ, πνηα εηλαη ε βειηηζηε επηινγε; 
 
ΛΥΣΗ 
(α)  
 

επηινγε x u(x) p Pu(x) Σ 

Ι 1 1,95 1 1,95 1,95 

ΙΙ 6 10,2 0,5 5,1  
3  -2 -4,2 0,5 -2,1 

 
Αξα ε βειηηζηε επηινγε είλαη ε ΙΙ, δει. πινην ζηε ζηηγκηαηα λαπιαγνξα. 
 
(β) 
 
Δδώ ππαξρνπλ 4 επηινγεο: 
 
Α: 3*Ι 
Β: 2*Ι+ΙΙ 
Γ: Ι+2*ΙΙ 
Γ: 3*ΙΙ 
 

επηινγε x u(x) p Pu(x) Σ 

Α 3 5,55 1 5,55 5,55 

Β 8 12,8 0,5 6,4 6,4 

0 0 0,5 0 

Γ 13 17,55 0,25 4,3875  
 
7,15 

5 8,75 0,5 4,375 

-3 -6,45 0,25 -1,6125 

Γ 18 19,8 0,125 2,475  
 
 
7,8  

10 15 0,375 5,625 

2 3,8 0,375 1,465 

-6 -13,8 0,125 -1,725 

 



Αξα ε βειηηζηε επηινγε είλαη ε Γ, δει. θαη ηα 3 πινηα ζηε ζηηγκηαηα λαπιαγνξα. 
 
ΠΡΟΒΛΗΜΑ 2 (30 μονάδες) 
 
 
Πινηνθηεηεο ερεη ζηε δηαζεζε ηνπ 90 εθ. δνι., ηα νπνηα ζειεη λα μνδεςεη 
αγνξαδνληαο πινηα. Υπαξρνπλ 4 εηδε πινησλ, νπνπ νη ηηκεο αγνξαο θαη ηα 
πξνζδνθσκελα θεξδε (εθθξαζκελα ζε ΚΠΑ γηα 20 ρξνληα) εηλαη ηα εμεο:  
 
Ο ηππνο Α ερεη ηηκε 40 εθ. δνι. θαη πξνζδνθσκελν θεξδνο 60 εθ. δνι. αλα πινην. 
Ο ηππνο Β ερεη ηηκε 30 εθ. δνι. θαη πξνζδνθσκελν θεξδνο 50 εθ. δνι. αλα πινην. 
Ο ηππνο Γ ερεη ηηκε 20 εθ. δνι. θαη πξνζδνθσκελν θεξδνο 30 εθ. δνι. αλα πινην. 
Ο ηππνο Γ ερεη ηηκε 50 εθ. δνι. θαη πξνζδνθσκελν θεξδνο 70 εθ. δνι. αλα πινην. 
 
Υπαξρεη απεξηνξηζηνο αξηζκνο πινησλ αλα θαηεγνξηα. 
 
Αλ δελ κπνξεη λα δαλεηζηεη ε λα μνδεςεη παξαπαλσ απν νζα ερεη, ηη κηγκα πινησλ 
ζα πξεπεη λα αγνξαζεη αλ ζειεη λα κεγηζηνπνηεζεη ην ζπλνιηθν πξνζδνθσκελν 
θεξδνο;   
 
Υπνδ: ρξεζε δπλακηθνπ πξνγξακκαηηζκνπ.  
 
ΛΥΣΗ 
Η επαγσγηθε ζρεζε είλαη f(w)= Max i=1,..4 {V(i)+f(w-W(i))} 
Με w ≤ 90 θαη f(0)=0. 
 
H  βειηηζηε ιπζε επηιεγεη 3 ηεκαρηα ηεο θαηεγνξηαο Β κε κεγηζην θεξδνο 150 εθ. δνι. 
 
ΠΡΟΒΛΗΜΑ 3 (35 μονάδες) 
 
Σε θαπνηα αθηνπινηθε γξακκε ησλ Κπθιαδσλ πνπ εμππεξεηεηηαη απν 2 κεηαθνξηθα 

κεζα, ε ζπλάξηεζε πξνηίκεζεο ηνπ επηβαηηθνπ θνηλνπ γηα ην κεηαθνξηθό κέζν i (i = 

1: ζπκβαηηθα πινηα, i = 2: ηαρππινα) δίλεηαη από ηελ εμήο ζρέζε (multinomial logit): 

x(i) = exp(-ιC(i))/[exp(-ιC(1)) + exp(-ιC(2))] 

όπνπ (i = 1,2): 

x(i) = θιάζκα επηβαηώλ πνπ πξνηηκνύλ ην κέζν i (0<x(i)<1) 

C(i) = γεληθεπκέλν θόζηνο ηνπ κέζνπ i = F(i) + V*T(i) 

F(i) = λαπινο ηνπ κέζνπ i (€) 

V = αμία ρξόλνπ ηνπ επηβάηε  (€/σξα) 

T(i) = ζπλνιηθόο ρξόλνο κεηάβαζεο κε ην κέζν i  

ι = ζηαζεξά (>0). 

Με ηηο θαηαξγεζεηο πνπ πξνζθαηα αλαθνηλσζε ην Υπνπξγεην ζε θαπνηεο απν ηηο 

ππεξ ηξηησλ θξαηεζεηο, ηα 2 κεηαθνξηθα κεζα πξνηηζεληαη λα αλαθνηλσζνπλ 

κεησζεηο ζηνπο λαπινπο ηνπο, ηζεο κε ΓF(1) θαη ΓF(2) αληηζηνηρα (θαη ηα δπν ΓF<0). 

Οια ηα αιια δεδνκελα παξακελνπλ ζηαζεξα. 

Ληγν πξηλ ηελ αλαθνηλσζε, δηαξξεεη νηη ην κεζν 1 πξνθεηηαη λα αλαθνηλσζεη νηη ΓF(1) 

= -10€.  



Δαλ x(1) = 0,6 θαη ι = 0,003, ηη κεησζε λαπινπ πξεπεη λα αλαθνηλσζεη ην κεζν 2 

σζηε  

(α)(15 κνλαδεο) λα δηαηεξεζεη ην πνζνζην ηνπ x(2) ζηαζεξν;  

(β) (20 κνλαδεο) λα ην απμεζεη θαηα 10% ;  

 
ΛΥΣΗ 
 
Αλ κε * είλαη ηα ηειηθα πνζνζηα, κπνξεη επθνια λα απνδεηρζεη όηη 
 

x*(1)/x*(2) = [x(1)/x(2)] exp {-ι[ΓF(1)- ΓF(2)]} 
 
από νπνπ γηα κελ ην (α) είλαη ΓF(2)= ΓF(1)= -10€ 
 
γηα δε ην (β), x*(2)=0,44, x*(1)=0,56 θαη ηειηθα ΓF(2)= -64,76€ 
 
 
 


