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Απαληήζηε πιήξωο ζε όιεο ηηο εξωηήζεηο γηα λα πάξεηε πιήξε βαζκό. Διιηπείο ε 

αθαηαλόεηεο απαληήζεηο ζπλεπάγνληαη κείωζε ηνπ βαζκνύ.  Δπηηξέπνληαη νη πάζεο θύζεωο 

ζεκεηώζεηο, αιιά ε ζπλεξγαζία απαγνξεύεηαη.  

 

ΠΡΟΒΛΗΜΑ 1 (30 μονάδες) 

 

Τν θόζηνο κεηαθνξάο ελόο πξνϊόληνο από 2 ρώξεο παξαγωγήο (Α,Β) πξνο 5 ρώξεο 

θαηαλάιωζεο (1,2,3,4,5) δίλεηαη από ηνλ εμήο πίλαθα: 

 

Από/πξνο 1 2 3 4 5 

Α 50 60 40 40 10 

Β 10 20 20 30 50 

 

Η πξνζθνξά ηνπ πξνϊόληνο ζηηο ρώξεο Α θαη Β είλαη (αληίζηνηρα) 600 θαη 105 κνλάδεο, ε δε 

δήηεζε ηνπ πξνϊόληνο ζηηο ρώξεο 1 έωο θαη 5 είλαη (αληίζηνηρα)  100, 110, 120, 130 θαη 245 

κνλάδεο. Ο ζηόρνο είλαη ε ειαρηζηνπνίεζε ηνπ νιηθνύ κεηαθνξηθνύ θόζηνπο. 

 

Θεωξήζηε ηελ εμήο αξρηθή ιύζε (ξνέο από θαη πξόο):  

 

Από/πξνο 1 2 3 4 5 

Α 100 110 120 130 140 

Β -- -- -- -- 105 

 

Πξνρωξήζηε ζηα επόκελα βήκαηα θαη πξνζδηνξίζηε κηα απνδεδεηγκέλα βέιηηζηε ιύζε. 

 

ΛΥΣΗ 

 

Καη’ αξραο ππαξρεη ηζνξξνπηα κεηαμπ πξνζθνξαο θαη δεηεζεο (600+105 = 

100+110+120+130+245 = 705), αξα δελ ρξεηαδεηαη λα βαινπκε αιινπο θνκβνπο.   

 

Δμεηαδνπκε αλ ε δνζεηζα ιπζε εηλαη βειηηζηε. Γηα λα ην θαλνπκε απην, βαδνπκε 

απζαηξεηα FOB(A)= 100,  oπνηε: 

 

CIF(1)= 100+50=150 

CIF(2)= 100+60=160 

CIF(3)= 100+40=140 

CIF(4)= 100+40=140 

CIF(5)= 100+10=110 

FOB(B)= 110-50=60 

 

Υπνινγηδνπκε ηελ πνζνηεηα FOB(i)+c(i,j)-CIF(j) ζηνλ θαηωζη πηλαθα. 
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Από/πξνο 1 2 3 4 5 

Α 0 0 0 0 0 

Β 60+10-150= 

-80<0 

60+20-160= 

-80<0 

60+20-140= 

-60<0 

60+30-140= 

-50<0 
0 

 

Θα εηαλ βειηηζην αλ νια εηαλ > ε = 0, θαηη πνπ δελ ηζρπεη. Γηαιεγνπκε ελα δεπγαξη 

(νπνην λαλαη) πνπ ερεη <0, εζηω ην (Β,2)*.  

 

Αλ ζ εηλαη ε ξνε απν ην Β ζην 2, ηνηε ε ξνε απν ην Α ζην 2 ζα γηλεη 110-ζ, ε ξνε απν 

ην Α ζην 5 ζα γηλεη 140+ζ θαη απηε απν ην Β ζην 5 ζα γηλεη 105-ζ. Η κεγηζηε 

επηηξεπηε ηηκε ηνπ ζ εηλαη 105, αξα ην λεν ζπζηεκα ξνωλ ζα εηλαη  

 

 

Από/πξνο 1 2 3 4 5 

Α 100 5 120 130 245 

Β -- 105 -- -- -- 

 

Βαδνπκε μαλα FOB(A)= 100,  oπνηε: 

 

CIF(1)= 100+50=150 

CIF(2)= 100+60=160 

CIF(3)= 100+40=140 

CIF(4)= 100+40=140 

CIF(5)= 100+10=110 

FOB(B)= 160-20=140 

 

Υπνινγηδνπκε παιη ηελ πνζνηεηα FOB(i)+c(i,j)-CIF(j) ζηνλ θαηωζη πηλαθα. 

 

 

Από/πξνο 1 2 3 4 5 

Α 0 0 0 0 0 

Β 140+10-150= 

0 

0 140+20-140= 

20>0 

140+30-140= 

30>0 

140+50-

140=50>0 

 

 

Αξα νια εηλαη   0, αξα ε ιπζε απηε εηλαη απνδεδεηγκελα βειηηζηε.  

 

Σεκ:  Η βειηηζηε απηε ιπζε δελ εηλαη αλαγθαζηηθα θαη κνλαδηθε. Τν γεγνλνο νηη γηα 

ην δεπγαξη (Β,1) ε ξνε εηλαη κεδεληθε αιια επηζεο FOB(Β)+c(Β,1)-CIF(1)=0 εηλαη 

κηα ελδεημε νηη ππαξρεη θαη αιιε βειηηζηε ιπζε. Καη πξαγκαηη, απηε εηλαη ε εμεο: 
 

 

Από/πξνο 1 2 3 4 5 

Α -- 105 120 130 245 

Β 100 5 -- -- -- 
 

(εηλαη επθνιν λα δεη θαλεηο νηη θαη απηε ε ιπζε εηλαη βειηηζηε) 

 

Γηπιε βειηηζηε ιπζε ζεκαηλεη νηη ε ηηκε ηεο αληηθεηκεληθεο ζπλαξηεζεο εηλαη ε ηδηα 

θαη ζηηο δπν πεξηπηωζεηο, ε ειαρηζηε δπλαηε.  
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*Δαλ δηαιεγακε ελα δηαθνξεηηθν δεπγαξη θαη νρη ην (Β,2), ζα θαηαιεγακε, κεηα απν 

δηαθνξεηηθε ζεηξα βεκαηωλ, ζε κηα απν ηηο ωο αλω βειηηζηεο ιπζεηο.  

 
ΠΡΟΒΛΗΜΑ 2 (60 μονάδες) 

 

Ναπηηιηαθή εηαηξεία container απαζρνιεί ηα πινία ηεο ζε δξνκνιόγην κεηαμύ δύν ρωξώλ Α 

θαη Β κεηαθέξνληαο  εκπνξεπκαηνθηβώηηα από ηε ρώξα Α ζηε ρώξα Β. Υπνζέζηε όηη ε 

εηαξεία έρεη ην κνλνπώιην ζηε δηαδξνκή.  

 

Η θακπύιε πξνζθνξάο ηνπ κεηαθεξνκέλνπ θνξηίνπ από ηε ρώξα Α δίλεηαη από ηε ζρέζε : 

 

P(f)= 0,008X + 300    

 

Η θακπύιε δήηεζεο ηνπ κεηαθεξνκέλνπ θνξηίνπ ζηε ρώξα Β δίλεηαη από ηε ζρέζε:  

 

P(c) = - 0,004X + 1500 

  

όπνπ P(f) είλαη ε ηηκή FOB ζε $/TEU, P(c) είλαη ε ηηκή CIF ζε $/TEU, θαη Φ είλαη ε 

πνζόηεηα ηνπ θνξηίνπ από ηε ρώξα Α ζηε ρώξα Β (TEU/κήλα).  

 

(α) (10 κνλάδεο) Πνηα ζα είλαη ε θίλεζε θαη πνηεο νη ηηκέο FOB θαη CIF γηα ην κεηαθεξόκελν 

θνξηίν εάλ ν λαύινο είλαη κεδεληθόο;  

 

(β) (20 κνλάδεο) Πξνζδηνξίζηε ην λαύιν πνπ πξέπεη λα ρξεώζεη ε εηαηξεία ώζηε ην θέξδνο 

ηεο λα γίλεη κέγηζην, εάλ ε ζπλάξηεζε θόζηνπο ηεο δίλεηαη από ηε ζρέζε: 

 

C(X) = 0,006X
2
   ($/κήλα) 

 

Πόζν ζα είλαη ην θνξηίν πνπ ζα κεηαθεξζεί, θαη πνηεο νη ηηκέο FOB θαη CIF γηα ην 

κεηαθεξόκελν θνξηίν;  

 

(γ) (15 κνλάδεο) Δαλ ελαιιαθηηθά ε εηαηξεία ρξεώζεη λαύιν 50% πάλω από ην νξηαθό ηεο 

θόζηνο, πόζν ζα είλαη ην θνξηίν πνπ ζα κεηαθεξζεί, πνηεο νη ηηκέο FOB θαη CIF θαη πνηνο ζα 

είλαη ν λαύινο;  

 

(δ) (15 κνλάδεο) Γηα λα ζπάζνπκε ην κνλνπώιην ηεο εηαηξείαο απηήο,  βάδνπκε ηε δηθή καο 

εηαηξεία ζηε δηαδξνκή, ε νπνία έρεη ζπλάξηεζε θόζηνπο  

 

Κ(Φ) = 60X  ($/κήλα) 

 

Δαλ θαη ε δηθή καο εηαηξεία ζέιεη λα κεγηζηνπνηήζεη ην θέξδνο ηεο, πόζν ζα είλαη ην θνξηίν 

πνπ ζα κεηαθεξζεί, πνηεο νη ηηκέο FOB θαη CIF θαη πνηνο ζα είλαη ν λαύινο; (ππνζέζηε όηη ην 

θνξηίν ζα επηιέμεη ην ρακειόηεξν λαύιν).  

 

ΛΥΣΗ 

 

(α) Μεδεληθνο λαπινο r ζεκαηλεη FOB=CIF,  

 

αξα P(f)= 0,008X + 300 = P(c) = - 0,004X + 1500 

 

Λπλνληαο ωο πξνο Φ, ερνπκε νηη 0,012Φ = 1200, ε  
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Φ= 100.000 ΤΔU/κελα, επνκελωο  

 

FOB=CIF=1.100 $/TEU 

 

(β) Κεξδνο = [P(c)-P(f)]X-C(X)= (-0,012X+1200)X - 0,006X
2
 

   

= - 0,018X
2 

+1200X 

 

Γηα κεγηζην θεξδνο, ε πξωηε παξαγωγνο εηλαη ηζε κε 0, αξα 

 

-0,036Φ +1200 =0,  

 

αξα Φ = 33.333 ΤΔU/κελα, επνκελωο 

 

FOB = 566,67 $/TEU 

CIF =  1.366,67 $/TEU 

r = 800 $/TEU 

 

(γ) To νξηαθν θνζηνο ηεο εηαηξεηαο εηλαη dC/dX = 0,012X 

 

Η εηαηξεηα ζα ρξεωλεη 50% πην παλω, αξα ζα εηλαη ηωξα r = 0,018X 

 

Ταπηνρξνλα, r = CIF-FOB, αξα 

 

0,018Φ =  - 0,004X + 1500 - 0,008X -  300 

 

Λπλνληαο ωο πξνο Φ, ερνπκε νηη  

 

0,03Φ = 1200, ε 

 

Φ= 40.000 ΤΔU/κελα, επνκελωο 

 

FOB =  620 $/TEU 

CIF =   1.340 $/TEU 

r = 720 $/TEU 

 

(Σεκ: ην θεξδνο δελ εηλαη κεγηζην κε κηα ηεηνηα ρξεωζε) 

 

(δ)  

 

Γηα ηε δηθε καο εηαηξεηα, θαη ππν ηελ πξνππνζεζε νηη νιν ην θνξηην ηελ επηιεμεη (ην 

νπνην ζα ειεγνπκε θαηνπηλ), ην θεξδνο ζα εηλαη 

 

[P(c)-P(f)]X-Κ(X)= (-0,012X+1200)X – 60Φ  

= - 0,012X
2 

+1140X 

 

Γηα κεγηζην θεξδνο, ε πξωηε παξαγωγνο εηλαη ηζε κε 0, αξα 

 

-0,024Φ +1140 =0,  
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αξα Φ = 47.500 ΤΔU/κελα, επνκελωο 

 

FOB =  680 $/TEU 

CIF =   1.310 $/TEU 

r = 630 $/TEU 

 

Ο λαπινο απηνο εηλαη ρακεινηεξνο απν εθεηλνλ ηεο θνηλνπξαμηαο (θαη ζηηο δπν 

πεξηπηωζεηο), αξα ην θνξηην ζα επηιεμεη ηε δηθε καο εηαηξεηα.  

 
ΠΡΟΒΛΗΜΑ 3 (10 μονάδες) 

 

Απαληήζηε ΝΑΙ/ΟΦΙ ρωξίο ππνρξέωζε εμήγεζεο (πξναηξεηηθή εμήγεζε: < 15 ιέμεηο αλά 

εξώηεζε θαη δελ παίξλεη έμηξα βαζκό). 

 

Σωζηή απάληεζε 1 κνλάδα 

Λάζνο απάληεζε –1 κνλάδα 

Με απάληεζε 0 κνλάδα 

 

1) Σην πιαίζην εκπνξίνπ κεηαμύ 2 ρωξώλ, αλ ε θακπύιε αληαιιαγήο κηαο ρώξαο είλαη 

επζεία γξακκή, ηζρύεη ην ίδην θαη γηα ηελ πεξηβάιινπζα δπλαηνηήηωλ θαηαλάιωζήο 

ηεο. ΟΦΙ 

2) Η ζρέζε ‘ηηκή = νξηαθό θόζηνο’ ζπλαληηέηαη ζε πεξηπηώζεηο κνλνπωιηαθνύ 

αληαγωληζκνύ. ΟΦΙ 

3) Η επηβνιή δαζκνύ είλαη έλαο κεραληζκόο κέζω ηνπ νπνίνπ κπνξεί κηα ρώξα λα 

θηάζεη ζηελ πεξηβάιινπζα δπλαηνηήηωλ θαηαλάιωζήο ηεο, αλ απηό δελ είλαη δπλαηό 

κέζω ειεύζεξνπ εκπνξίνπ. ΝΑΙ 

4) Η θηλεηηθόηεηα ζηε λαπιαγνξά liner είλαη κθξόηεξε από εθείλε ζηηο λαπιαγνξέο 

drybulk. ΝΑΙ 

5) Η ζπγθέληξωζε ζηε λαπιαγνξά liner είλαη κεγαιύηεξε από εθείλε ζηε λαπιαγνξά 

charter. ΝΑΙ 

6) Σε πεξίπηωζε πνπ FOB(i) + C(i,j) < CIF(j) γηα θάπνην δεπγάξη (i, j), ηόηε ε ξνή από 

ην i ζην j πξέπεη λα είλαη κεδεληθή. ΟΦΙ 

7) Οη ζπλδπαζκέλεο κεηαθνξέο έρνπλ θύξηα αλαθνξά ζηα κνλαδνπνηεκέλα θνξηία ελώ 

δελ έρνπλ ζρέζε κε θνξηία ρύδελ ε κε κεηαθηλήζεηο επηβαηώλ. ΟΦΙ 

8) Διαζηηθέο πξνζδνθίεο ωο πξνο ηελ ηηκή ζεκαίλεη όηη ε κειινληηθή ηηκή ηνπ λαύινπ 

αλακέλεηαη λα είλαη ρακειόηεξε ηεο ηξέρνπζαο. ΟΦΙ 

9) Ο Ricardo είπε όηη κηα ρώξα πνπ έρεη κεγαιύηεξε παξαγωγηθόηεηα από κηα άιιε 

ρώξα ζηελ παξαγωγή ελόο πξνϊόληνο ζα εμάγεη ην πξνϊόλ απηό ελώ ε άιιε ρώξα ζα 

ην εηζάγεη. ΟΦΙ 

10) Τν κνληέιν ‘ιηκάλη ηδηνθηήηεο’ ζπλαληηέηαη ζπρλά ζηηο Δπξωπαηθέο ρώξεο. ΝΑΙ 

 

  


